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TD 3 - SOMMES

A Apporter un soin trés particulier a la rigueur, surtout pour le traitement des inégalités.

Exercice 1

Soient ay,as,- - ,ay, des réels strictement positifs.
On pose
n n
k=1
— — k
S = Z ag et T = Z a,”* .
k=1 k=1

Soit A > 1. Pour k > 1, on définit la fonction f; sur R par

kE—1

Vo > 0, fulx)=2F — Az
On rappelle que Va € R, Vo > 0, 2% = e,

1) (a) Pour k > 2, étudier les variations de fi sur R} et en déduire que fr admet un maximum en un point z dont
on déterminera ’expression.
(b) En déduire que Vk € [2,n], fi(ar) < 557

(c) A-t-on également fi(ax) < sp=r pour k=17

2) Mountrer que \
T<AS+ T
3) Pour z > 1, on définit g(x) = =S + %
(a) Montrer que g admet un minimum sur |1; +o0o[ que 'on précisera.

(b) En déduire que
VT <VS+1.
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